Énoncé :

J’ai acheté des crayons à 1,20 euros et des cahiers à 2,50 euros pièce.

J’ai dépensé 54,30 euros au total. Combien ai-je acheté de crayons et de cahiers ?

Objectifs :

 1) problème ouvert avec un énoncé facile d’accès aux élèves.
2) résolution par procédures personnelles de l’équation 2,5 x + 1,2 y = 54,30

(équation diophantienne)
La résolution de ce problème conduit à deux couples de solutions (15, 14) et (3, 39), ce qui est intéressant car il n’y a pas unicité de solution à ce problème concret.

3) utilisation des TICE (calculatrice ou tableur). L’utilisation du tableur se montre ici utile/ calculatrice vu le nombre de calculs à effectuer.
4) permet de gérer l’hétérogénéité d’une classe : ce problème ne peut être résolu qu’avec la maîtrise du sens des opérations (donc depuis la classe de sixième avec calculatrice puis 5e avec le tableur).

Les procédures seront plus ou moins « performantes » selon le niveau de conception des élèves. 

5) si on utilise le tableur, là aussi on peut différencier selon le niveau et le besoin des élèves  (voir dans les procédures stratégie3).

Procédures (correctes) possibles :

1) déterminer le nombre maximum de cahiers (21), le nombre maximum de crayons(45)

· faire varier de 0 à 21 le nb de cahiers (x)

· calculer le montant des cahiers (2,5 x)

· en déduire le nb de crayons (54,3-2,5 x) / 1,2     solutions entières.

         On peut procéder d’une façon analogue pour les crayons  (inconvénient, il y a plus de cas)

                                                                                                                                                                       voir procédures maxi (doc joint)

2) Recherche par essais successifs (parfois à la calculatrice)

1,2 + 2,5= 3,7             54,3/3,7  conduit à 14

  pour 14 crayons, faire varier le nombre de cahiers , calculer le prix et « voir » la solution possible (une seule solution apparaît…)  

                                                                                                                                                                      voir stratégie 1

       3)          *chercher les multiples de 1,2  (prix d’un crayon)

                     *calculer pour chaque cas, 54,3-prix crayons   et afficher le résultat 

                     *comparer les résultats avec les multiples de 2,5 (prix d’un cahier)

                     *quand on a l’égalité alors c’est une solution possible ; déterminer alors le nb de cahiers.

                                                                                                                                      voir stratégie 2   (piste 1 piste 2) 

3) élaborer de tous les cas possibles : tableau à double entrée, afficher le montant total dans chaque cas. 

(certaines fonctions spécifiques du tableur pourront être introduites selon les besoins).

                                                                                                                                                                   voir stratégie 3

4) raisonner avec les pièces de monnaies possibles d’être utilisées

le nombre de cahiers doit être impair et au maximum égal à 21(s’il était pair alors le montant pour les cahiers serait un nombre entier et par conséquent on aurait ….,30 euros pour les crayons ce qui n’est pas possible 

le nombre de crayons doit se terminer par le chiffre 4 ou 9 et être inférieur à 45

comme on a multiplié 2,5 par un nombre impair alors le produit se termine par …,5

par différence avec 54,3 on aura un résultat qui se terminera par ….,7

en regardant dans le «  tableau piste 2 » on constate que les cas possibles du nombre de crayons sont les nombres se terminant par 4 et par 9

réaliser alors un tableau donnant tous les montants possibles.

                                                                                                                                                                                                 voir stratégie 3 bis

       5) faire une combinaison   de 1) et 5)

              réaliser un tableau qu’avec les nombres impairs du nombre de cahiers

