FORMULE DE HERON

On considere le triangle suivant ou H représente le pied de la hauteur tombée de B.
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OnnoteBC=a,CA=betAB=c.
1°) Dans le triangle ABH, exprimer BH en fonction de c et de A.
2°) Dans le triangle ABH, exprimer AH en fonction de c et de A.

3°) En déduire CH en fonction de b, c et A.
4°) En écrivant la propriété de Pythagore dans le triangle BCH, exprimer BH2 en fonction de

a,b,cet A.
5°) Montrer que a2 = b2 + ¢2 — 2bccos A (Relation de PYTHAGORE généralisée).
6°) En déduire I’expression de cos A en fonction de a,betc.

7°) En utilisant la relation sin2 A + cos2 A = 1, montrer que :

sin 2A — (b+c+a)lb+c—-a)(a—b+c)(a+b-c)
(2bc)?

8°) Soitp = a+—b+c le demi périmetre du triangle ABC. Montrer que 1’on peut écrire :
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smA=EJp(p—a)(p—b>(p—c)

9°) En deduire que I’aire S du triangle ABC s’exprime par :

S=.p(p-a)p-h)(p—-c) (Formule de Héron)



