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CORRIGE (Possible mais non unique)
EXERCICE 3
1) Sixest le chiffre a ajouter a droite de la chainen'amue deux possibilités :
9+x—-4=0 ou 9k—4=11 et seule la deuxiéme équation donne aluéan acceptable, qui est 6,
puisqu’un chiffre est un entier positif comprisrend et 9. La chaine peut-étre prolongée en : %4 5».

2) Sion continue on obtient le chainonze « 75 R47/66 946 2 ..».
3) Lachaine « 7594 6 2 » se répéte constammergaiDA010 divisible par 6, donc le 261€rme est 2.

4) Pour « 09 »onobtient«0990220990 220Lachaine«099022» serépéete constautnm
Pour « 91 » on obtient « 9 1 3 2 » et le chain@st& bloqué » car les équatioBs x—2=0 et
3+ x-2=11admettent comme solutions — 1 ¥ qui ne sont pas des chiffres.

5) On trouve :
a. Si b=a, le prolongement est a0 ».
b. Si b=a-1, c'estimpossible car les équatioas-x—-b=0eta+x—-b=11 donnent= —1
et x=11-@a—-b) =10 qui ne sont pas des chiffres.
c. Si b<a-1,onalechainonze a b (11-a+hb) » avec (11 -a + b) qui est bien un chiffre
car sia etb sont deux chiffresobb<a-1,ona-10<$b-a<-1doul<1la+b<10.Si

a<b,«a b(b—-a) » aved—a est bien un chiffre car Olk—a < 10. Dans tous les cas, le pro-
longement est soit impossible (das a — 1) soit unique.

6) 1" cas:sa=b

Sia=b=0, onobtient «0000 ... » le chainonzelgstriodique donc a fortiori 6-périodique.
Sia=b=1, onobtient «1 10 » et le chainonze iaste longueur 3.

Sia=b aveca>1, onobtient @ a 0 (11-a) (11-a) 0a a..» lechainonze est 6-périodique
sans blocage.

2°cas:a=b+1
la chaine se bloque et est de longueur 2.

Fcas:a=0etb=1
« 0110 » est le prolongement en un chainonzendgieur 4.

Acas: 0<a<hb,
«a b(b-a (11-a) (11-b) (11+a—-b) a b» estle prolongement en un chainonze 6-
périodique ou se blogue d’'aprés la question prédéde
* b-a=b-1, c'est-a-dira=1 et la chaine est de longueur 3,
e 11-b=11-a-1, cest-a-dirb=a+ 1 et la chaine est de longueur 5.

5°cas: Sibh=0eta>1
le prolongement esta 0 (11 -a) (11 -a) 0 a» et le chainonze est infini.

6°cas: Sia>b+1>1

«a b(1l-a+b) (11-a) (11-b) (@—b) a b» le chainonze est 6-périodique ou se bloque si
11 -a=11-a+b-1, c'est-a-dirb = 1 et la chaine est de longueur 4.
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On résume tous les cas dans un tableau dans fegyrent 33 cas de blocage et 67 cas fournissanthiai-
nonzes infinis et 6 périodiques.

a ° 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
0 4
1 2 3 3 3 3 3 3 3 3 3
2 2 5
3 4 2 5
4 4 2 5
5 4 2 5
6 4 2 5
7 4 2 5
8 4 2 5
9 4 2
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